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CLASA A XII-A - Solutii

1. Fie f:R—>R o functie care admite primitive si F o primitivd a sa.
Determinati functia f astfel incat (ezx +1)( f(x)-F (X)) =e”* VxeR.
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Solutie.
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Deci F(x) = e* arctg e* + ce” si prin derivarea relatiei obtinem f(x).
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2. Fie G= [E’kj’ k >1 silegea de compozitie:
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Sa se arate ca:

a) (G,*) este grup;

b) S se calculeze X", neN"\{1} si si se determine partile stabile finite ale lui (G,*);
¢) Sa se determine un automorfism strict descrescator al lui (G, *) :
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Solutie.
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Se demonstreaza prin inductie completa
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Deci singura parte stabila finitaa lui G fatade,,*" este E = {e} = o

E este un subgrup finit impropriu a lui G si este singurul.
(E,*)subgrup C (G*)grup

3) f:(G*) —> (G*)

f automorfism strict descrescator cautam un automor fismde forma:
fx)=m=*x+n

1
1) f bijectiva pe (E , k) =G

(V)x,y €G
2) flax=y)=f)=f()
X ‘ 1 kZ+1 "
. k 2k
X k™41 1
‘ kN SN g

m
limlim*x+n]=E—|—n=k=:‘:m+k*n= k?
x_}E

}l
%

1
lim (m*x+n1=m*k+n=E,mxﬁ:2+nxk:1

xX— =
x=k

5 m=—1
{m—l—k*ﬂ,:k . k241
m+=k" +k*n=1 =%
() = +1&:2—%1 _(1 k) - (1 k)
fx - X k » f k! k!

1
f N pe (E,k)zlﬁfinjectiﬁa peG

1 1
fecontsif [(E Kk )] = (E’k) == f surjectivape G

== 1) f bijectivape G
2) fa=y)=f)=f0), Mxy €6

k?+1




1
o [xmk) (=
x5/ -7/

y—k
_—— :}I—l
_ k k _f(x*y]
—k r—k
14 X L. J
X— 7 y__
e+ L f&%-‘[ﬂﬂ_
f(]—— f)—¢
f*f) =
L[ =k | fO) =k
f(x]—— fQ’__
1 —k\[y—k
_ k K2 — flaxy)
—k r—k
14 X Tl > .
X - Y—%
=> O =fO)fO)  (x,y €G
— f bijectivape G _
— f endomorfismpe (GJ*]} ”

== f automorfismpe grupul (G ,*) strict descrescator

3. Fie (G,*) un grup finit de ordin impar si H un subgrup propriu, necomutativ, al lui G. Si se arate

ca exista doud elemente distincte din G \ H care comuta.
Gazeta matematica

Solutie.

Fie xeG\H = x'eG\Hsi x s xdeoarece grupul are ordin impar.Cum xsi x*
comuta, problema este rezolvata.



H _ 2
sin2x —tg°x X, X

4. Sa se calculeze I o 2
e +SIn" X

Solutie.
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de =In (e +sin® x)—tgx+C.



